


FICHAS TALLER 3: 
DIVISIÓN



En este taller, a partir de diversas situaciones problemáticas, se estudiaron y justificaron las pro-
piedades de la división, se trabajaron diferentes estrategias de cálculo y se justificó el algoritmo 
usual de esta operación.

Las fichas que conforman este apartado contemplan los siguientes contenidos: 

    Propiedades de la división.

    Estrategias de cálculo para dividir.

    Justificación del algoritmo usual de la división.

INTRODUCCIÓN



1. Propiedades que se derivan de la definición de división
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A partir de la definición de la división, pueden obtenerse dos propiedades:

 - (a : b) • b = a
 - (a • b) : a = b
 
A continuación se justifica cada una de ellas.

Propiedad (a : b) • b = a

 Sean a y b números naturales tales que a es múltiplo de b. Si se reparten equitativamente  
 a objetos entre b grupos, a cada grupo le corresponden a : b objetos.

 En el siguiente ejemplo genérico presentamos esta situación para el caso de 12 objetos   
 repartidos equitativamente en 4 grupos: 

 

 Como cada grupo tiene a : b objetos, y hay b grupos, el total de objetos es (a : b) • b, y   
 como sabemos que hay a objetos en total, se cumple que (a : b) • b = a.

 

 También podemos justificar esta igualdad directamente de la definición de división. 

 Notemos que hemos considerado que a es múltiplo de b, por lo que si llamamos c al 
 cociente entre a y b tenemos que a : b = c con resto 0. Por la definición de división, esto es  
 equivalente a decir que c • b = a. 

 Entonces 
(a : b) • b = c • b = a.

Propiedad (a • b) : a = b

 Si se tienen a grupos con b objetos cada uno, hay en total a • b objetos.
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Estas propiedades refuerzan la idea de la división (con resto 0) como operación inversa de la 
multiplicación. 
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 En el siguiente ejemplo genérico presentamos esta situación para el caso de 8 grupos con 
 6 objetos cada uno:
 

 Al repartir equitativamente este total entre a personas, a cada una le corresponden 
 (a • b) : a objetos. 

 Pero como hay tantos grupos como personas, lo anterior es equivalente a haber asignado a 
 cada persona los objetos de un grupo:

 

 Esto es, a cada persona le corresponden b objetos, y por tanto se cumple que

(a • b) : a = b

2
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2. La propiedad distributiva de la división

Sean a, b y c números naturales tales que a y b son múltiplos de c.

Si c carteros tienen que hacer una entrega en cada una de las casas de una villa en la que hay a 
casas al norte de una calle y b casas al sur, existen al menos dos formas de determinar cuántas 
de ellas debe visitar cada cartero si el reparto se realiza de manera equitativa.

En el siguiente ejemplo genérico presentamos esta situación para el caso de 7 carteros y una villa 
en la que hay 14 casas al norte y 21 casas al sur:

 

 1. A cada cartero le corresponde visitar a : c casas del norte y b : c casas del sur, es decir,  
 cada cartero visitará (a : c) + (b : c) casas: 
                                       

 2. Como hay a + b casas en total, a cada cartero le corresponde visitar (a + b) : c casas.
 
                                                        

Como ambos procedimientos determinan la cantidad de casas que debe visitar cada cartero, se 
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concluye que estos dos valores son iguales. Esta propiedad se conoce como distributividad de la 
división con respecto a la suma: 

Si a, b y c son números naturales tales que a y b son múltiplos de c, entonces
 (a + b) : c = (a : c) + (b : c)

Es importante notar que esta propiedad no se puede aplicar cuando la suma aparece en el divisor.

Cuando a es mayor que b, lo mismo se tiene con respecto a la resta:

(a – b) : c = (a : c) – (b : c)

Con un ejemplo, fácilmente se demuestra que la propiedad distributiva de la división con respecto a 
la suma no se cumple cuando la suma aparece en el divisor:

36 : (3 + 6) = 36 : 3 + 36 : 6 = 12 + 6 = 18

pero

36 : 9  = 4
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3. ¿Es asociativa la división?

Analicemos qué sucede con la asociatividad en la división a partir de la siguiente situación, en 
donde a, b y c son números naturales: 

 En una empresa de correos b carteros cuentan con c horas para entregar correspondencia  
 en a casas y se reparten equitativamente las visitas.

Frente a esto, existen al menos tres maneras de determinar cuántas casas debe visitar cada 
repartidor en una hora: 
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Ejemplo genérico
6 carteros - 48 casas - 2 horas

Cada cartero debe visitar 8 casas durante 
las 2 horas.

En una hora cada cartero debe visitar 4 
casas.

En una hora deben visitarse 24 casas.

Cada cartero debe visitar 4 casas en una 
hora.
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3. ¿Es asociativa la división?

En los tres casos se determina la cantidad de casas que un cartero debe visitar en una hora, por 
lo que (a : b) : c, (a : c) : b y a : (b • c) deben, necesariamente, ser iguales. Esto nos permite decir 
que la división no es asociativa y cumple con las siguientes propiedades:

Si a, b y c son números naturales, con b y c distintos de 0, entonces se tiene que

(a : b) : c = a : (b • c)

Además, es posible cambiar el orden de los divisores:

(a : b) : c = (a : c) : b.
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Una vez que se trabajó con ciertas propiedades para una operación, es bueno que los niños puedan 
explorar si esas mismas propiedades son válidas para otra operación matemática. 
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4. Amplificación – Simplificación

Si a, b y c son números, con b y c distintos de cero, entonces

(a • c) : (b • c) = a : b

A esta propiedad se le llama simplificación o amplificación, según el sentido en el que se lea la 
igualdad.

A continuación se presentan ejemplos de cómo se utiliza la propiedad en cada uno de los sentidos:

 - 120 : 24 = (40 • 3) : (8 • 3) = (40 : 8)  = 5                       Simplificación

 - 1.250 : 25 = (1.250 • 2) : (25 • 2) = 2.500 : 50 = 500      Amplificación 
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En la interpretación de las fracciones como un cociente entre el numerador y el denominador, esta 
propiedad resulta útil para la obtención de fracciones “equivalentes”. 
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5. Otra propiedad que combina multiplicaciones y divisiones

Se tienen b bidones con una cantidad a de agua en cada uno y se quiere repartir equitativamente 
toda el agua en c botellas.

Existen al menos dos maneras de distribuir el agua y determinar la cantidad que quedará en cada 
una de las botellas:

Como ambos procedimientos determinan la cantidad de agua que queda en cada botella, se 
concluye que estos dos valores son iguales y podemos definir una nueva propiedad:
 

Si a, b y c son números naturales, con c distinto de cero, entonces se tiene que

(a • b) : c = (a : c) • b

TALLER 3: DIVISIÓN
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1.Se vierte el agua de los bidones en un contenedor, y se obtiene un contenido total igual a 
a • b. Luego se reparte equitativamente este contenido en las c botellas y cada una queda 
con un contenido igual a (a • b) : c.

2. Se reparte equitativamente el agua de un bidón en las c botellas, y así cada una queda 
con un contenido igual a a : c. Luego se repite esto con los otros bidones, por lo que cada 
botella queda con un contenido total de agua igual a (a : c) • b.



MATERIAL PEDAGÓGICO COMPLEMENTARIO APUNTES

Comentarios

Ubicación: Módulo 2 

Esta propiedad es útil para disminuir la cantidad de cifras de los números involucrados en algunos 
cálculos. Por ejemplo, en lugar de resolver (129 • 5) : 3, conviene resolver (129 : 3) • 5.

Taller: División 
Actividad 1: La campaña de navidad



6. Repetimos: la división no es asociativa

Hay otra propiedad que demuestra que la división no cumple la propiedad asociativa:

Si a, b y c son números naturales, con b y c distintos de 0, entonces se tiene que
a : ( b : c ) = ( a : b ) • c

Para justificar esta propiedad utilizaremos un ejemplo genérico:

 Hay 8 repartidores que deben formar parejas para repartirse equitativamente 72 entregas.  
 ¿Cuántas entregas le tocan a cada pareja?

Existen al menos dos estrategias de resolución para responder esta pregunta:

Como ambos procedimientos determinan la cantidad de entregas que le toca a cada pareja, 
necesariamente  72 : (8 : 2)  y (72 : 8) • 2 son iguales. Como hemos mencionado al principio, este 
es un ejemplo genérico porque el argumento sigue siendo válido si se cambian las cantidades de 
repartidores y casas y si en lugar de parejas se forman tríos, cuartetos, etc.

1.Como son 8 repartidores, hay 8 : 2 parejas, luego a cada pareja le tocan 72 : (8 : 2) casas.

2. La cantidad de casas que debe visitar una pareja es la misma que la suma de las 
cantidades que debería visitar cada miembro de la pareja. Así, si el reparto fuese individual, 
a cada repartidor le tocarían 72 : 8 casas, y por tanto, una pareja tendría que hacerse cargo 
de (72 : 8) • 2 casas.
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Si bien no se ha hecho explícito, en todas la divisiones que aparecieron en las fórmulas se ha 
supuesto que el dividendo es múltiplo del divisor. 
Al ampliar el ámbito numérico incluyendo las fracciones, se puede dar significado a la división a : b 
(con resto 0) cuando a no es múltiplo de b. Si bien las propiedades de la división abordadas fueron 
estudiadas para la división de números naturales con resto 0, estas son válidas también en el caso 
general en que a : b se interpreta como aquel número, no necesariamente natural, que multiplicado 
por b es igual a a.

Taller: División  
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7. ¿Cómo se dividen más de dos números?

Dada una expresión con más de una división, como a : b : c : d, es necesario saber explícitamente 
el orden en que se realizan las operaciones. Esto, porque en la división no se cumple la asociativi-
dad y por tanto el orden en que se realizan las divisiones afecta el resultado.

Por ejemplo, 120 : 5 : 6 : 2 puede ser igual a 2 u 8 dependiendo del orden en que se realizan las 
divisiones:

                   ((120 : 5) : 6) : 2 = (24 : 6) : 2 = 4 : 2 = 2
(120 : 5) : (6 : 2) = 24 : 3 = 8

A pesar de esta ambigüedad, en muchas partes aparecen escritas divisiones consecutivas sin pa-
réntesis. En esos casos se adopta la convención de que las divisiones deben realizarse de izquier-
da a derecha. Así, usando esa convención, a : b : c : d se entiende como (( a : b ) : c ) : d.

Recordemos que esta convención no es necesaria para la multiplicación. Cuando vimos sus 
propiedades, notamos que la conmutatividad y la asociatividad de esta operación nos permiten 
quitar los paréntesis y multiplicar los factores de la manera que se estime conveniente.
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Para trabajar esto con los niños, se puede poner en discusión cómo se resuelve la división de varios 
números en la que no hay paréntesis y abordar la importancia de los “acuerdos” en matemática.
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8. El 0 en la división

Existen tres casos distintos por analizar que involucran al 0 en la división de números naturales:
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Es importante discutir estas situaciones especiales que se presentan cuando el cero aparece en la 
división porque muchas veces surgen casi dogmáticamente y sin mayores explicaciones.
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Recordemos que a : b = c, con resto 0, es equivalente a b • c = a. 
Por lo tanto, al resolver 0 : b , buscamos un número c tal que 
b • c = 0. Y como b es distinto de 0, entonces necesariamente 
c tiene que ser 0.

Si vamos a la definición de división, al resolver a : 0 lo que 
buscaríamos es un número que multiplicado por 0 sea igual a a. 
Es decir, un número c tal que c • 0 = a.
Pero como sabemos, 0 multiplicado por cualquier número es 0, y 
como a ≠ 0, el número c que buscamos en realidad no existe.

En la división 0 : 0 lo que buscamos es un número c tal que 
c • 0 = 0. Pero esto es cierto si c = 0, c = 1, si c vale un millón, o 
para cualquier valor de c. Como no hay un único valor de c que 
satisfaga la igualdad anterior, no hay ninguna razón para inclinarse 
por un número sobre otro, y por lo tanto no se define el valor de 0 : 
0.

Si b es un número 
distinto de cero, 
entonces

0 : b = 0

Si a es un número 
distinto de cero, 
entonces

a : 0 no existe

0 : 0 no tiene un valor 
determinado



9. Divisibilidad

Sean a y b dos números naturales, con b ≠ 0. Decimos que a es divisible por b, si existe un nú-
mero natural c tal que a = b • c. 

Por ejemplo, 24 es divisible por 8 porque existe el 3 tal que 24 = 8 • 3. Pero 24 no es divisible por 5 
porque no existe ningún número natural que multiplicado por 5 sea 24.

Observemos que se tienen las siguientes equivalencias:

 

Las siguientes expresiones son equivalentes y pueden ser usadas indistintamente:
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Se pueden establecer reglas simples que permiten saber rápidamente si un número natural es 
divisible por otro, conocidas generalmente como criterios de divisibilidad. En este curso no se han 
abordado en profundidad, pero implícitamente se trabajaron algunos de estos criterios. Por ejemplo, 
hemos estudiado que un número es divisible por 10 si su cifra de las unidades es 0.

Taller: División
Actividad 2: Paseo al parque de diversiones

- a es divisible por b
- a es un múltiplo de b
- b es factor de a
- b divide a a
- b es un divisor de a

calibri a



10. Mínimo común múltiplo

Si a y b son números naturales,  entonces llamamos múltiplo común entre a y b a todo número 
natural c que es, simultáneamente, múltiplo de a y múltiplo de b. 

Por ejemplo, 30 es un múltiplo común entre 3 y 5:

Con solo ver la lista de los múltiplos de cada número, es claro que 30 no es el único múltiplo común, 
pues 15 y otros números mayores que 30 también lo son. A partir de esto se define al menor de esos 
múltiplos comunes de la siguiente manera:

 Dados dos números naturales a y b, llamamos  mínimo común múltiplo entre a y b al 
menor número entre los múltiplos comunes de a y b.

En el caso del 3 y el 5, el mínimo común múltiplo es 15:

3, 6, 9, 12, 15, 18, 21, 24, 27, 30, 33, … 5, 10, 15, 20, 25, 30, 35, 40, 45, 50, 55, …
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Abordar los conceptos matemáticos mediante problemas contextualizados ofrece la oportunidad 
de que los niños reconozcan su utilidad. Por ejemplo, el mínimo común múltiplo permite encontrar 
cada cuánto días se reencuentran dos personas en un restaurante si cada una de ellas asiste cada 
cierto período fijo de tiempo.

Taller: Resolución de problemas
Actividad 3: El reencuentro de los amigos

Múltiplos de 3 Múltiplos de 5

3, 6, 9, 12, 15, 18, 21, 24, 27, 30, 33, … 5, 10, 15, 20, 25, 30, 35, 40, 45, 50, 55, …

Múltiplos de 3 Múltiplos de 5



 
11. Estrategias de cálculo para la división

Las estrategias de cálculo para dividir se basan en las propiedades de la división, en ciertas 
características de los múltiplos, en la relación que existe entre la multiplicación y la división, en el 
uso de las tablas de multiplicar, entre otros.

A continuación se ejemplifican algunas:

Dividir un número b0...0 por un divisor de b

Dividir por potencias de 10

Descomponer en potencias de 10

Dividir por potencias de 2

Usar la distributividad con respecto a la suma

Usar la distributividad con respecto a la resta

Amplificar

Simplificar

350 : 7 = 35 decenas : 7 = 5 decenas = 50

63.000 : 100 = 630

6.300 : 90 = (6.300 : 10 ) : 9 = 630 : 9 = 70

8.140 : 4 = (8.140 : 2 ) : 2 = 4.070 : 2 = 2.035

     912 : 3 = ( 900 + 12 ): 3 
                  = 900 : 3 + 12 : 3 

      = 300 + 4
= 304

   
1.990 : 5 = ( 2.000 – 10 ) : 5 = 400 – 2 = 398

3.400 : 25 = (3.400 • 4 ) : (25 • 4 )
                 = 13.600 : 100 
                 = 136

105 : 15 = ( 5 • 21) : ( 5 • 3) = 21 : 3 = 7

Decidir qué estrategia conviene utilizar depende de los números que se desea dividir. Es importante 
manejar varias estrategias, de tal forma de facilitar la elección que sea más eficiente en cada caso.
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El desarrollo de estrategias de cálculo mental para dividir contribuye a dar sentido a la operación y 
a sus propiedades.

Taller: División 
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12. Estimaciones del cociente

Es posible estimar el cociente de una división utilizando algunas estrategias. A continuación se 
presentan algunas de ellas:

TALLER 3: DIVISIÓN

MATERIAL PEDAGÓGICO COMPLEMENTARIO APUNTES

Identificar entre qué potencias de 10 se encuentra el cociente. Por ejemplo, podemos decir 
que 5.862 : 24 está entre 100 y 1.000 porque 5.862 está entre 
24 • 100 = 2.400 y 24 • 1.000 = 24.000.

Reconocer entre qué múltiplos del divisor se encuentra el dividendo. Por ejemplo, se puede 
estimar que 5.862 : 24 es aproximadamente 200 considerando los siguientes pasos:

 • Se identifica entre qué múltiplos de 100 divisibles por 24 está 5.862: 

    4.800 ← 5.862 → 7.200

 • Se elige el múltiplo más cercano a 5.862: 

    4.800 ← 5.862 → 7.200

 • Se divide el múltiplo elegido por 24:
    
    4.800 : 24 = 200

La primera aproximación nos permite calcular el orden de magnitud del cociente, es decir, la cantidad 
de cifras de él, pero como el rango es muy amplio, solo nos dice que este cociente está entre 101 y 
999. Sin embargo, la segunda estrategia nos permite obtener una mejor aproximación, pues señalar 
que el cociente entre 5.862 y 24 es aproximadamente 200 es mucho más preciso que indicar que 
está entre 100 y 1.000.
Más aún, se puede complementar esta última con otra estrategia y acercarnos más al valor del 
cociente:

Como 24 por 200 es 4.800 y 5.862 es mayor que 4.800, podemos decir que 5.862 : 24 es 
mayor que 200. Pues, en términos generales:

Si una cantidad que se debe repartir equitativamente entre b personas aumenta, a 
cada persona le corresponde una mayor cantidad.

   
            b personas b personas

De la misma manera:

Si una cantidad que se debe repartir equitativamente entre b personas disminuye, a 
cada persona le corresponde una menor cantidad.
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La estimación permite dar respuesta a problemas en los cuales no es necesario o posible determinar 
una solución exacta, o resulta difícil y requiere mucho tiempo encontrarla.
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13. Algoritmo usual de la división

En el algoritmo usual de la división se parte mirando las cifras del dividendo de izquierda a derecha 
y se separa, mediante una comilla, el menor número que es igual o supera al divisor. 

Veamos un ejemplo:

Este procedimiento se puede abreviar aún más si no se registran las restas:

                5 3’7’  :  6  =  8 9
5 7

     3//

Como el 5 no supera al 6, se considera el 53.

Se divide 53 por 6, se escribe la primera cifra del 
cociente y luego el resto.

Se “baja” el 7.

Se divide 57 por 6, se escribe la segunda cifra del 
cociente y luego el resto. La división termina puesto 
que no hay más cifras que “bajar”.

   5 3’7  :  6

_ 5 3’7  :  6  =  8
   4 8
   0 5

_ 5 3’7’  :  6  =  8
   4 8
   0 5 7

_ 5 3’7’  :  6  =  8 9
   4 8
_ 0 5 7
      5 4
         3//
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La pertinencia del uso de un algoritmo depende de la relación que existe entre los números con los 
que se trabaja. Por ejemplo, para ciertas divisiones, tales como 72.648 : 8 o 24.360 : 12, puede ser 
más conveniente aplicar una estrategia de cálculo mental que el algoritmo usual de la división.

Taller: División 
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14. ¿Cómo funciona el algoritmo usual de la division?

El algoritmo usual de la división está basado en la notación posicional que caracteriza al sistema de 
numeración decimal y en las propiedades de esta operación. 

El algoritmo funciona de tal manera que permite ir obteniendo las cifras del cociente de a una. Esto 
se debe a que, por ejemplo, si pensamos en objetos por repartir equitativamente en grupos, con el 
algoritmo el reparto se hace de tal manera que primero se piensa en la mayor cantidad de unidades 
de mil (o el mayor orden que corresponda al dividendo) que se pueden poner en cada grupo, luego 
en la mayor cantidad de centenas y así hasta llegar a la mayor cantidad de unidades. 

Analicemos esto mediante un ejemplo:

De esta manera se aplicó la propiedad distributiva de la división con respecto a la siguiente 
descomposición aditiva del dividendo 537:

537 : 6 = (480 + 54 + 3) : 6
                    = 480 : 6 + 54 : 6 + 3 : 6 
                    =     80    +     9    + 3 : 6 

          = 89, con resto 3.

Pensemos que queremos repartir equitativamente  
537 bolitas en 6 cajas.

¿Se puede poner una cantidad entera de centenas 
de bolitas en cada caja? La respuesta es que 
no, porque hay 5 centenas disponibles y 6 cajas. 
Entonces hay que pensar en repartir 53 decenas.

Teniendo 53 decenas de bolitas disponibles, se 
pueden poner 8 en cada caja, lo que significa que 
se han repartido 48 decenas de bolitas y quedan 
por repartir 5 decenas.

Además de las 5 decenas quedan por repartir 7 
unidades, es decir, quedan por repartir 57 bolitas. 

Con 57 bolitas disponibles, se pueden poner 9 en 
cada caja, lo que significa que se han repartido 
54 y sobran 3 que ya no se pueden repartir 
equitativamente en las 6 cajas. 
En cada caja quedaron las 8 decenas que se 
pusieron primero y las 9 unidades que se colocaron 
después. Así, en cada caja quedan 89 bolitas y 
sobran 3.

   5 3 7  :  6

   5 3’7  :  6

_ 5 3’7  :  6  =  8
   4 8
   0 5

_ 5 3’7’  :  6  =  8
   4 8
   0 5 7

_ 5 3’7’  :  6  =  8 9
   4 8
_ 0 5 7
      5 4
         3//
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La importancia del aprendizaje del algoritmo usual de la división radica en que es eficiente en 
cuanto a tiempo y escritura.  Sin embargo, esta eficiencia conlleva a que queden implícitos varios 
de los pasos e ideas que lo sustentan. Las clases de Matemática deben ser un espacio en el que 
se ofrezca la oportunidad de develar estos pasos e ideas y justificar así por qué permiten llegar al 
resultado. 
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15. Estimación en el uso del algoritmo de la división

Una estrategia para estimar las cifras del cociente es truncar el divisor y estimar la cantidad de 
veces que está contenida la primera cifra de este en las primeras cifras del dividendo. 

Por ejemplo, para calcular 253 : 46 se puede considerar solo las decenas de 46 y preguntarse 
cuántas veces cabe el 4 en el 25. Como la respuesta es 6, hay que calcular el producto 6 ∙ 46 y 
ver si es menor que 253. Como 6 ∙ 46 es 276, hay que probar ahora con 5. Como 5 ∙ 46 es 230, el 
número buscado es 5.

Veamos otro ejemplo, 137 : 29. En este caso se puede modificar la estrategia y redondear el 29 a 
30. De esta forma, nos preguntaríamos ¿cuántas veces cabe el 3 en 13?, y la respuesta es 4. Como 
el producto 4 ∙ 29 es 116, 4 es el número buscado.

Estos procesos de estimación son similares para divisiones por tres o más cifras. 
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La habilidad de estimar se va desarrollando con el estudio de todas las operaciones aritméticas.
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