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 - (a : b) • b = a
 - (a • b) : a = b
 

Propiedad (a : b) • b = a

 Sean a y b a es múltiplo de b
 a objetos entre b grupos, a cada grupo le corresponden a : b objetos.

 En el siguiente ejemplo genérico presentamos esta situación para el caso de 12 objetos   

 

 Como cada grupo tiene a : b b grupos, el total de objetos es (a : b) • b, y   
a a : b) • b = a.

 

a es múltiplo de b c al 
 cociente entre a y b a : b = c

c • b = a. 

 Entonces 
(a : b) • b = c • b = a.

Propiedad (a • b) : a = b

 Si se tienen a grupos con b a • b objetos.

• (a : b) • b = a
• (a • b) : a = b

Propiedad (a : b) • b = a

Notemos que hemos considerado que a es múltiplo de b, por lo que si llamamos c al 
cociente entre a y b tenemos que a : b = c con resto 0. Por la definición de división, esto 
es equivalente a decir que c • b = a



Comentarios
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Estas propiedades refuerzan la idea de la división (con resto 0) como operación inversa de la 
multiplicación. 
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 En el siguiente ejemplo genérico presentamos esta situación para el caso de 8 grupos con 
 6 objetos cada uno:
 

a personas, a cada una le corresponden 
 (a • b) : a objetos. 

 cada persona los objetos de un grupo:

 

 Esto es, a cada persona le corresponden b

(a • b) : a = b

b

a

Propiedad (a • b) : a = b

Si se tienen a grupos con b objetos cada uno, hay en total a • b  objetos.

Navidad



Sean a, b y c a y b son múltiplos de c.

Si c a 
casas al norte de una calle y b casas al sur, existen al menos dos formas de determinar cuántas 

En el siguiente ejemplo genérico presentamos esta situación para el caso de 7 carteros y una villa 

 

 1. A cada cartero le corresponde visitar a : c casas del norte y b : c casas del sur, es decir,  
 cada cartero visitará (a : c) + (b : c) casas: 
                                       

a + b casas en total, a cada cartero le corresponde visitar (a + b) : c casas.
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1

c

b

a

a : c

b : c

(a + b) : c

1. A cada cartero le corresponde visitar a : c casas del norte y b : c casas del sur, es decir,

Si c carteros tienen que hacer una entrega en cada una de las casas de una villa en la que hay a 
casas al norte de una calle y b casas al sur, existen al menos dos formas de determinar cuántas de 
ellas debe visitar cada cartero si el reparto se realiza de manera equitativa. 
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distributividad de la 
: 

Si a, b y c a y b son múltiplos de c, entonces
 (a + b) : c = (a : c) + (b : c)

Cuando a b, lo mismo se tiene con respecto a la resta:

(a – b) : c = (a : c) – (b : c)

la suma no se cumple cuando la suma aparece en el divisor:

36 : (3 + 6) = 36 : 3 + 36 : 6 = 12 + 6 = 18

pero
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Como ambos procedimientos determinan la cantidad de casas que debe visitar cada cartero, se

Navidad



donde a, b y c son números naturales: 

 En una empresa de correos b carteros cuentan con c
 en a

Frente a esto, existen al menos tres maneras de determinar cuántas casas debe visitar cada 
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Cada cartero debe visitar 8 casas durante 

casas.
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Analicemos qué sucede con la asociatividad en la división a partir de la siguiente situación, en

Frente a esto, existen al menos tres maneras de determinar cuántas casas debe visitar cada



a : b) : c, (a : c) : b y a : (b • c) deben, necesariamente, ser iguales. Esto nos permite decir 

Si a, b y c son números naturales, con b y c

(a : b) : c = a : (b • c)

Además, es posible cambiar el orden de los divisores:

(a : b) : c = (a : c) : b.
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explorar si esas mismas propiedades son válidas para otra operación matemática. 

Taller: División
Actividad 1: La campaña de navidad

P
rim

er
o 

se
 m

ul
tip

lic
a 

la
 c

an
tid

ad
 b

 d
e 

ca
rte

ro
s 

po
r 

la
 c

an
tid

ad
 c

lu
eg

o 
se

 d
iv

id
e 

la
 c

an
tid

ad
 a

 d
e 

ca
sa

s 
po

r e
se

 n
úm

er
o

a 
: (

c 
• b

)

Una vez que se trabajó con ciertas propiedades para una operación, es bueno que los/as estudiantes 
puedan explorar si esas mismas propiedades son válidas para otra operación matemática.
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Si a, b y c son números, con b y c distintos de cero, entonces

(a • c) : (b • c) = a : b

A esta propiedad se le llama  o 
igualdad.

A continuación se presentan ejemplos de cómo se utiliza la propiedad en cada uno de los sentidos:

3) : (8 • 3
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En la interpretación de las fracciones como un cociente entre el numerador y el denominador, esta 
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calibri acalibri a

Amplificación y simplificación
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Se tienen b bidones con una cantidad a
toda el agua en c botellas.

una de las botellas:

 
Si a, b y c son números naturales, con c

(a • b) : c = (a : c) • b
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1.Se vierte el agua de los bidones en un contenedor, y se obtiene un contenido total igual a 
a • b c
con un contenido igual a (a • b) : c.

c
con un contenido igual a a : c

a : c) • b.

1. Se vierte el agua de los bidones en un contenedor, y se obtiene un contenido total igual a 
a • b. Luego se reparte equitativamente este contenido en las c botellas y cada una queda 
con un contenido igual a (a • b) : c. 
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Esta propiedad es útil para disminuir la cantidad de cifras de los números involucrados en algunos 
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Si a, b y c son números naturales, con b y c
a : ( b : c ) = ( a : b ) • c

 ¿Cuántas entregas le tocan a cada pareja?

Existen al menos dos estrategias de resolución para responder esta pregunta:

repartidores y casas y si en lugar de parejas se forman tríos, cuartetos, etc.

de (72 : 8) • 2 casas.
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a : b 
(con resto 0) cuando a no es múltiplo de b. Si bien las propiedades de la división abordadas fueron 
estudiadas para la división de números naturales con resto 0, estas son válidas también en el caso 

a : b
por b es igual a a.

Taller: División  
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1. Como son 8 repartidores, hay 8: 2 parejas, luego a cada pareja le tocan 72 : (8 : 2) casas.

Navidad



Dada una expresión con más de una división, como a : b : c : d, es necesario saber explícitamente 
-

divisiones:

-
réntesis. En esos casos se adopta la  -

, a : b : c : d se entiende como (( a : b ) : c ) : d.
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Para trabajar esto con los niños, se puede poner en discusión cómo se resuelve la división de varios 
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Para trabajar esto con los/as estudiantes, se puede poner en discusión cómo se resuelve la división 
de varios números en la que no hay paréntesis y abordar la importancia de los “acuerdos” en 
matemática.
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a : b = c b • c = a. 
Por lo tanto, al resolver 0 : b , buscamos un número c
b • c = 0. Y como b es distinto de 0, entonces necesariamente 
c

a
a. 

Es decir, un número c c • 0 = a.

como a c

c
c • 0 = 0. Pero esto es cierto si c = 0, c = 1, si c vale un millón, o 

c c

0.

Si b es un número 
distinto de cero, 
entonces

0 : b = 0

Si a es un número 
distinto de cero, 
entonces

a : 0 no existe

0 : 0 no tiene un valor 
determinado

Recordemos que a : b = c, con resto 0, es equivalente a b • c = a.
Por lo tanto, al resolver 0 : b , buscamos un número c tal que b • c = 0. 
Y como b es distinto de 0, entonces necesariamente c tiene que ser 0.

Si vamos a la definición de división, al resolver a : 0 lo que buscaríamos 
es un número que multiplicado por 0 sea igual a a.
Es decir, un número c tal que c • 0 = a.
Pero como sabemos, 0 multiplicado por cualquier número es 0, y como 
a ≠ 0, el número c que buscamos en realidad no existe.

En la división 0 : 0 lo que buscamos es un número c tal que c • 0 = 0. 
Pero esto es cierto si c = 0, c = 1, si c vale un millón, o para cualquier 
valor de c. Como no hay un único valor de c que satisfaga la igualdad 
anterior, no hay ninguna razón para inclinarse por un número sobre 
otro, y por lo tanto, no se define el valor de 0 : 0.
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9. Divisibilidad

Sean a y b dos números naturales, con b a es divisible por b, si existe un nú-
mero natural c a = b • c. 
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abordado en profundidad, pero implícitamente se trabajaron algunos de estos criterios. Por ejemplo, 
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- a es divisible por b
- a es un múltiplo de b
- b es factor de a
- b divide a a
- b es un divisor de a

calibri a

Sean a y b dos números naturales, con b ≠ 0. Decimos que a es divisible por b, si existe un 
número natural c tal que a = b • c.

Por ejemplo, 24 es divisible por 8 porque existe el 3 tal que 24 = 8 • 3. Pero 24 no es divisible por 5
porque no existe ningún número natural que multiplicado por 5 sea 24.

•
•
•
•
•



Si a y b son números naturales,  entonces llamamos  entre a y b a todo número 
natural c a y múltiplo de b. 

múltiplos comunes de la siguiente manera:

 Dados dos números naturales a y b, llamamos   entre a y b al 
menor número entre los  de a y b.

30 30
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Abordar los conceptos matemáticos mediante problemas contextualizados ofrece la oportunidad 

cada cuánto días se reencuentran dos personas en un restaurante si cada una de ellas asiste cada 

Taller: Resolución de problemas
Actividad 3: El reencuentro de los amigos

3, 6, 9, 12, 15 30 15 30

Múltiplos de 5

Múltiplos de 5

Abordar los conceptos matemáticos mediante problemas contextualizados ofrece la oportunidad de 
que los/as estudiantes reconozcan su utilidad. Por ejemplo, el mínimo común múltiplo permite 
encontrar cada cuánto días se reencuentran dos personas en un restaurante si cada una de ellas 
asiste cada cierto período fijo de tiempo.



 

Las estrategias de cálculo para dividir se basan en las propiedades de la división, en ciertas 

uso de las tablas de multiplicar, entre otros.

63.000 : 100 = 630

6.300 : 90 = (6.300 : 10 ) : 9 = 630 : 9 = 70

2 ) : 2

     912 : 3 = ( 900 + 12 ): 3 
                  = 900 : 3 + 12 : 3 

   
1.990 2.000 – 10

 )
                 = 13.600 : 100 
                 = 136

 21) : (  3) = 21 : 3 = 7
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Estrategia EjemploEstrategia



MATERIAL PEDAGÓGICO COMPLEMENTARIO APUNTES
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El desarrollo de estrategias de cálculo mental para dividir contribuye a dar sentido a la operación y 
a sus propiedades.

Taller: División 



Es posible estimar el cociente de una división utilizando algunas estrategias. A continuación se 
presentan algunas de ellas:
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 • : 

 • : 

 • :
    

La primera aproximación nos permite calcular el orden de magnitud del cociente, es decir, la cantidad 

999. Sin embargo, la segunda estrategia nos permite obtener una mejor aproximación, pues señalar 

está entre 100 y 1.000.
Más aún, se puede complementar esta última con otra estrategia y acercarnos más al valor del 
cociente:

   
            b personas b personas

De la misma manera:

Se identifica entre qué mútiplos de 100 divisibles por 24 está 5.862:

Se elige el múltiplo más cercano a 5.862:

Se divide el múltiplo elegido por 24:

b

b
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La estimación permite dar respuesta a problemas en los cuales no es necesario o posible determinar 
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Veamos un ejemplo:

Este procedimiento se puede abreviar aún más si no se registran las restas:

     3//

cociente y luego el resto.

cociente y luego el resto. La división termina puesto 

         3//
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numeración decimal y en las propiedades de esta operación. 

Analicemos esto mediante un ejemplo:

De esta manera se aplicó la propiedad distributiva de la división con respecto a la siguiente 

                    =     80    +     9    + 3 : 6 
          = 89, con resto 3.

¿Se puede poner una cantidad entera de centenas 

sobran 3.
         3//
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MATERIAL PEDAGÓGICO COMPLEMENTARIO APUNTES

Comentarios

resultado. 
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matemática



Una estrategia para estimar las cifras del cociente es truncar el divisor y estimar la cantidad de 

Estos procesos de estimación son similares para divisiones por tres o más cifras. 
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