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INTRODUCCION

En este taller se buscé abordar conceptos esenciales para el trabajo con la probabilidad, tanto
desde el enfoque frecuentista como desde el enfoque clasico. Para este ultimo, se tomé como base
el conocimiento de la regla de Laplace.

Las fichas que conforman este apartado contemplan los siguientes contenidos disciplinares:

e Experimento aleatorio

® Estimacion de la probabilidad

® | ey de los grandes numeros

® Espacio muestral equiprobable y no equiprobable
® Evento AUByeventoANB

® Complemento de un evento

® Axiomas de la probabilidad

® Relacion entre la frecuencia relativa y axiomas de probabilidad
® Propiedad de la probabilidad del complemento

® Propiedad de la probabilidad del evento A U B

® Evento E\F

® Propiedad de la probabilidad del evento AN B

® Probabilidad de una region en el plano

® Sesgo de equiprobabilidad

Por otro lado, a lo largo del taller destacamos algunos aspectos pedagdgicos que permitiran
mejorar la ensefanza de las nociones basicas de la probabilidad. En este material también
encontraras fichas que contemplan dichos aspectos.




TALLER 1:
NOCIONES DE PROBABILIDAD

1. Experimento aleatorio

Cuando hablamos de experimento aleatorio, nos referimos a cualquier situacion o proceso que
tiene como fin registrar observaciones sobre algun fenémeno de interés que, al ser repetido bajo las
mismas condiciones, puede producir resultados distintos. Dicho de otra forma, no hay manera de
predecir qué resultado se obtendra.

Un experimento aleatorio generalmente se asocia solo a la situacion o proceso que genera estos
resultados, pero suele involucrar otros dos componentes: lo que se quiere observar y registrar al
concluir el experimento, y los fendmenos cuya probabilidad nos interesa. Por ejemplo:

4 N\
Experimento Observacion registrada Fenémeno de interés
Lanzar dos dados. La suma de los dos Ganar en un juego de
valores de los dados. dados sacando una suma

superior a siete.

Recorrer cierto trayecto El tiempo que me demoro Llegar puntualmente a
en transporte publico. en el trayecto. clases.

Comentarios

e Hay experimentos aleatorios en los cuales es complejo asegurar que se mantendran las
mismas condiciones cuando se repita. Si los cambios afectan esencialmente las probabilidades
de sus resultados, entonces la repeticion del experimento aleatorio no es valida.

® En general, en los experimentos relacionados con dados, monedas, bolitas, etc., es sencillo
reproducir las mismas condiciones en las diferentes repeticiones, por lo que los estudiantes
podrian repetir muchas veces el experimento y analizar las frecuencias de sus resultados.

Ubicacion: Modulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: 2. Realizando un experimento aleatorio
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2. Ley de los grandes numeros

Apoyandonos en la ley de los grandes numeros, es posible estimar la probabilidad p de un evento
de un experimento aleatorio repitiéndolo muchas veces y considerando las frecuencias relativas
de este evento.

En palabras sencillas, esta ley nos dice que a medida que aumentamos el numero de repeticiones
del experimento, la probabilidad de que la frecuencia relativa se aleje sustancialmente de p se
hace mas y mas pequena.

Comentarios

® Es una creencia habitual entre estudiantes asumir que el valor de la probabilidad del evento se
debe ver reflejado en las frecuencias de los resultados en cualquier numero de repeticiones
porque no tienen en cuenta que la variabilidad es mas alta en muestras pequenas.

® Cuando se estima la probabilidad usando frecuencias relativas, es importante generar
instancias en las que los estudiantes puedan darse cuenta de esta idea errada.

Ubicacion: Modulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: 2. Realizando un experimento aleatorio
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3. Espacio muestral

Un espacio muestral asociado a un experimento aleatorio es el conjunto de todos los resultados
que se podrian obtener segun la observacion de interés.

Por ejemplo:
- Al experimento de lanzar una moneda le podemos asociar el espacio muestral {cara, sello}.
- Al experimento de lanzar un dado le podemos asociar el espacio muestral {1, 2, 3, 4, 5, 6}.

A un conjunto cualquiera de resultados posibles de un experimento aleatorio le llamaremos
evento o suceso. Dicho de otra forma, un evento es cualquier subconjunto del espacio muestral.
Por ejemplo, en el lanzamiento de un dado son eventos los siguientes subconjuntos:

- {5}, que corresponde a “obtener un 5”.

- {2, 4, 6}, que corresponde a “obtener un par”.

- {5, 6}, que corresponde a “obtener un numero mayor que 4”.

- {1,2,3,4,5,6} que corresponde a “obtener un numero del dado al lanzarlo”, es decir,

corresponde a la coleccion de todos los resultados posibles.

Al realizar un experimento aleatorio, decimos que un evento A ocurre cuando el resultado
obtenido es un elemento de A.

Comentarios

e El conjunto @ = { }, que corresponde a un conjunto sin elementos, también es un evento. Este
evento no se asocia a la ocurrencia de algun resultado posible de un experimento aleatorio,
sino que mas bien se define como evento porque es un subconjunto posible del espacio
muestral.

Ubicacion: Modulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: 3. Enfoque clasico
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4. Observaciones de un fendmeno

Al estudiar un fenémeno asociado a un experimento aleatorio, debemos elegir una observacion
que sea pertinente a él. En algunos casos, es posible que haya mas de una, por lo que también
habra mas de un espacio muestral asociado al experimento.

Por ejemplo, en el juego en el que se giran dos ruletas de manera consecutiva, donde:

- la primera ruleta indica el monto de dinero que se pondra en juego.
- la segunda ruleta decide si la persona se lleva ese monto (Gana), recibe el doble de dinero
(Duplica) o no recibe ningun monto (No gana).

Se pueden realizar distintas observaciones, como las siguientes:
- Registrar los montos finales que se pueden alcanzar, cuyo espacio muestral asociado es
{80, $50, $100, $200, $400},

- Registrar el resultado de ambas ruletas al mismo tiempo, cuyo espacio muestral generado
seria

{$50-No gana, $50-Gana, $50-Duplica, $100-No gana, $100-Gana, $100-Duplica,
$200-No gana, $200-Gana, $200-Duplica}.

Se debe notar que ambos espacios muestrales nos permiten conocer el premio que se obtendra
después de girar las ruletas.

Ubicacion: Modulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: 3. Enfoque clasico
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5. Espacio muestral equiprobable

Decimos que un espacio muestral es equiprobable cuando todos los resultados que lo conforman
tienen la misma probabilidad de ocurrir. El hecho de que un espacio muestral sea equiprobable
generalmente proviene de observar que no hay factores que privilegien la ocurrencia de unos
resultados por sobre otros.

Ejemplos tipicos de espacios muestrales equiprobables son el conjunto {1,2,3,4,5,6} en el
lanzamiento de un dado y el conjunto {cara, sello} en el lanzamiento de una moneda.

Por otro lado, en el experimento aleatorio de extraer una bolita al azar de una bolsa que contiene
3 negras y 5 rojas, en el que interesa el color de la bolita extraida, el espacio muestral {negra, roja}
no es equiprobable.

Ubicacion: Modulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: 3. Enfoque clasico
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6. Espacio muestral equiprobable en el aula

Al trabajar el concepto de espacio muestral con los estudiantes, es importante que ellos:

- reconozcan distintos espacios muestrales a partir de diversas observaciones de un mismo
experimento aleatorio.

- identifiquen espacios muestrales equiprobables y no equiprobables.

Este trabajo les ayudara desarrollar la intuicion para distinguir situaciones en las que es y no es
aplicable la regla de Laplace.

Para visualizar en el aula un espacio muestral no equiprobable, se puede trabajar con una
simulacion del experimento y observar la frecuencia relativa de sus resultados después de varias
repeticiones. Esto permitira que los estudiantes tengan evidencia de que el espacio muestral no es
equiprobable al observar claras disparidades entre las frecuencias.

Por el contrario, para visualizar que un espacio muestral es equiprobable, no basta con utilizar una
simulacion, ya que esta solo entrega aproximaciones de la probabilidad asociada a cada uno de
los resultados. Por esta razon, si al realizar la simulacion se obtienen frecuencias relativas muy
cercanas, esto no es una evidencia suficiente para asegurar que el espacio muestral es
equiprobable.

Comentarios

® |os espacios muestrales se suelen construir a partir del contexto del experimento que
considera, por lo que su equiprobabilidad, en general, se justifica mediante argumentos
provenientes de dicho contexto, tales como simetrias presentes.

Ubicacion: Modulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: 3. Enfoque clasico
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7. Regla de Laplace

Cuando se tiene un espacio muestral equiprobable con n resultados, la regla de Laplace nos
dice que la probabilidad de un evento que tiene asociado k resultados favorables es igual a -

Comunmente, vemos lo anterior formulado de la siguiente manera:

Numero de resultados favorables al evento

Probabilidad del evento =

é Comentarios

[ e A cada resultado posible de un experimento aleatorio también se le llama caso, por lo que en

Nimero de resultados posibles

algunas ocasiones, la regla de Laplace se puede enunciar usando esta palabra.

e Ubicacion: Modulo 1

L Taller: Nociones de la probabilidad

Actividad: 3. Enfoque clasico
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8. Diferenciacion de objetos indistinguibles de un mismo experimento

Diferenciar objetos indistinguibles en un mismo experimento facilita el analisis de los
resultados del espacio muestral y, ademas, permite encontrar espacios muestrales
equiprobables que son necesarios para usar la regla de Laplace.

Por ejemplo, si se tiene una bolsa con dos bolitas rojas y una bolita azul e interesa observar el
color de dos bolitas extraidas al azar, se puede definir el espacio muestral { @ @, @ @}, el cual no
es equiprobable.

Por otro lado, al distinguir cada una de las bolitas rojas, se puede encontrar el espacio muestral
{0®.00@. ®Q }. el cual es equiprobable.

é Comentarios

siendo algunos de ellos equiprobables y otros no.

e Ubicacion: Modulo 1

L Taller: Nociones de la probabilidad

[ e Se debe notar que para un mismo experimento puede haber distintos espacios muestrales,

Actividad: 3. Enfoque clasico
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9. Evento AUB

Dado el evento Ay el evento B, decimos que ocurre el evento A U B cuando sucede al menos uno
de ellos, esto es, solo A, solo B, o bien, ambos a la vez.

Por ejemplo, consideremos el experimento de girar la ruleta y ganar con amarillo o azul.

A = “Obtener azul”
B = “Obtener amarillo”

Luego, el evento “Ganar” corresponde a A U B.

Observemos que en este ejemplo en particular, los eventos A y B no pueden ocurrir
simultaneamente. Veamos un ejemplo distinto: si consideramos el experimento de lanzar un dado
y definimos A como el evento “Obtener un numero par” y B como el evento “Obtener un niumero
mayor que 3”, entonces el evento A U B ocurre si se obtiene un 2, un 4, un 5 o un 6. En este
ejemplo, A y B pueden ocurrir simultdaneamente si se obtiene un 4 o un 6.

é Comentarios

[ e Observemos que A U B es efectivamente un evento, ya que es un conjunto de los resultados

posibles del experimento.

@ Ubicacion: Modulo 1

L Taller: Nociones de la probabilidad

Actividad: 4. Axiomas y propiedades de la probabilidad
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10. Evento ANB

Dado el evento A y el evento B, decimos que ocurre el evento A N B cuando suceden Ay B
simultaneamente.

Por ejemplo, consideremos el experimento de lanzar dos dados y definamos el evento A como
“Obtener una suma multiplo de 5” y el evento B como “Obtener una suma par”. En este caso, el
evento ANB corresponde a “La suma es 10”.

Por otra parte, diremos que el evento A y el evento B son mutuamente excluyentes cuando no
pueden ocurrir simultaneamente. En otras palabras, estos eventos no tienen resultados en comun,
por lo que ANB corresponde al conjunto vacio, lo que se denota como A N B = @.

En el ejemplo anterior del experimento de lanzar dos dados, el evento Ay el evento B definidos no
son mutuamente excluyentes. En cambio, en el juego de la ruleta, los eventos A = “Obtener azul”
y B = "Obtener amarillo” son mutuamente excluyentes.

é Comentarios

t e Observemos que ANB es un evento, ya que corresponde a un conjunto de resultados.

@ Ubicacion: Modulo 1

L Taller: Nociones de la probabilidad

Actividad: 4. Axiomas y propiedades de la probabilidad
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11. Complemento del evento A

Dado un evento A del espacio muestral, el complemento de A, denotado como A°¢, corresponde
al evento formado por todos los elementos del espacio muestral que no pertenecen a A.

Una manera natural de interpretar el evento A°¢ es pensar que este ocurre exactamente cuando el
evento A no ocurre. Por ejemplo, si A es el evento “Sacar dos sellos al lanzar dos monedas”,
entonces A° ocurre cuando no se obtienen dos sellos, es decir, si se obtienen una o dos caras al
lanzar las monedas. De esta forma, vemos que Ac es el evento “Sacar al menos una cara al lanzar
dos monedas”.

Sacar dos
sellos

Comentarios

e Notemos que el complemento de un evento es otro evento, ya que corresponde a un conjunto
de elementos del espacio muestral. Ademas, observemos que los eventos A y A° son
mutuamente excluyentes.

@ Ubicacion: Modulo 1

L Taller: Nociones de la probabilidad

Actividad: 4. Axiomas y propiedades de la probabilidad
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12. Axiomas fundamentales de la asignacion de probabilidad

La teoria de la probabilidad define tres propiedades (axiomas) fundamentales que debe satisfacer
toda asignacién de probabilidad que demos a los eventos. Al cumplirse los axiomas, es posible
derivar otras propiedades a través de razonamiento deductivo. A continuacion presentaremos una
version simplificada de ellos que es suficiente para entender las ideas fundamentales de la
probabilidad y derivar otras propiedades.

Si Q representa un espacio muestral finito o infinito, entonces cualquier asignacion de
probabilidades debe satisfacer:

Axioma 1: P(Q) =1,
Axioma 2: P(E) = 0, donde E es cualquier evento.

Axioma 3: Cuando los eventos E y F son mutuamente excluyentes, deben cumplir que
P(EUF)=P(E) + P(F)

Estos axiomas son consistentes con las asignaciones de probabilidad que hemos estudiado hasta
ahora, esto es, la regla de Laplace y la estimacién a través de la frecuencia relativa.

Comentarios

® Una de las consecuencias de los axiomas es que P(g) = 0.

e Se debe notar que cualquier propiedad que se derive exclusivamente de estos axiomas se
puede aplicar para cualquier espacio muestral, incluso si este no es equiprobable.

Ubicacion: Moédulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: 4. Axiomas y propiedades de la probabilidad
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13. Frecuencia relativa y axiomas de probabilidad

La frecuencia relativa satisface los axiomas de probabilidad, es decir:
- Las frecuencias relativas de todos los resultados de un experimento aleatorio suman 1.
- La frecuencia relativa de un evento es un valor mayor o igual que 0.

- Si el evento A y el evento B son mutuamente excluyentes, entonces se cumple que:
Frecuencia relativa de A U B = Frecuencia relativa de A + Frecuencia relativa de B.

Comentarios

e Se debe recordar que la frecuencia relativa de un evento es la suma de las frecuencias
relativas de sus resultados.

Ubicacion: Modulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: 4. Axiomas y propiedades de la probabilidad

MATERIAL PEDAGOGICO COMPLEMENTARIO APUNTES



aUMA

¥ Siels

MATEMATICA EN LINEA

TALLER 1:
NOCIONES DE PROBABILIDAD

14. Propiedad del complemento

Dado cualquier evento E, siempre se tiene que P(E) + P( E° ) = 1. Esta propiedad se conoce,
generalmente, como propiedad del complemento.

Se deduce al observar que E N E° = g, y que al juntarlos resultados de E y de E° ,se obtiene todo
el espacio muestral, es decir, EU Ec=Q .

Q
Espacio
muestral

Comentarios

® En ocasiones no es eficiente calcular la probabilidad de ocurrencia de un evento mediante la
regla de Laplace, pues puede resultar engorroso encontrar todos los casos favorables.
Entonces, puede ser conveniente considerar otras estrategias, como por ejemplo, calcular la
probabilidad del complemento del evento de interés.

Ubicacion: Modulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: 4. Axiomas y propiedades de la probabilidad
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15. Probabilidad del evento AUB

Para dos eventos A y B cualesquiera, se cumple la siguiente propiedad:

P(AUB)=P(A) +PB)-PANB)
Esta propiedad generaliza el Axioma 3, pues no tiene como hipétesis que A y B sean mutuamente

excluyentes. Pero en caso de que lo sean, P(AN B) =P(@ ) =0, por lo que recuperamos la formula
del Axioma 3.

é Comentarios

[ e Para demostrar matematicamente esta propiedad se reescribe el evento A U B en términos de

otros dos eventos que si son mutuamente excluyentes.

e Ubicacion: Modulo 1

L Taller: Nociones de la probabilidad

Actividad: 4. Axiomas y propiedades de la probabilidad
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16. Evento E\F

Dados dos eventos E y F, denotamos por E\F al evento que contiene a los resultados que
pertenecen a E, pero no a F. En términos de conjuntos, tenemos que E\F = E N FC.

Por ejemplo, en el experimento de lanzar dos dados, consideremos los siguientes dos eventos:

E = “Obtener una suma multiplo de 5”
F = “Obtener una suma par”

Estos eventos tienen resultados en
comun, y el evento E\F corresponde a
“Obtener una suma igual a 5”.

Comentarios

e Observemos que para cualquier par de eventos E y F se tiene que E\F = E N F¢ y
efectivamente es un evento, ya que corresponde a la interseccion de dos eventos.

e En ocasiones el evento E\F se denota como E - F

Ubicacion: Modulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: 4. Axiomas y propiedades de la probabilidad

MATERIAL PEDAGOGICO COMPLEMENTARIO APUNTES



SUMA
Y S10US

MATEMATICA EN LINEA

TALLER 1:
NOCIONES DE PROBABILIDAD

17. Probabilidad de una regién plana de area finita

Cuando tenemos un espacio muestral dado por una region plana de area finita, los eventos
correspondientes seran subregiones. Si R denota una subregion, entonces una forma de asignar
probabilidad a este evento esta dada por:

area de R

PRI = Greadela regién plana finita

Esta es la unica asignacion con la propiedad de ser invariante ante traslaciones y rotaciones de la
region R, es decir, si trasladamos o rotamos R, la probabilidad de la region se mantiene. En este
sentido, es un analogo a un espacio equiprobable cuando hay infinitos resultados, y es conocida
como probabilidad uniforme.

Comentarios

® Podemos pensar la probabilidad de una region R como la probabilidad de que un dardo caiga
en una region R de un tablero. Esta probabilidad corresponde al cociente entre el area del
sector favorable (region R) y el area total del tablero. Esto también puede ser aplicado a
regiones con otras formas geométricas, como la siguiente:

Ubicacion: Moédulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: 4. Axiomas y propiedades de la probabilidad
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18. Probabilidad de R, U R, cuando R, N R, es una linea o punto

Observemos que al juntar dos regiones R, y R,, estas se podrian intersectar en una linea o en un
punto, como lo que ocurre cuando se juntan las siguientes regiones R, y R,

¢Cual es el area de la interseccion entre R, y R,, o de una linea en general? Podemos imaginarnos
gue una linea corresponde a un rectangulo de ancho igual a cero, por lo que su area también es
cero. Un punto tiene area igual a cero por una razén similar.

En el ejemplo, tendriamos que P( R, N R, ) = 0y por lo tanto:

P(R,UR,) =P(R,)+P(R,)-P(R,NR)=P(R,) +P(R,).

Ubicacion: Modulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: 4. Axiomas y propiedades de la probabilidad
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19. Sesgo de equiprobabilidad

Cuando los estudiantes se enfrentan a problemas de probabilidad, es comun que tiendan a
responder basados en ideas intuitivas que de manera natural han desarrollado sobre la incerteza
y la aleatoriedad.

Algunas de estas intuiciones inducen a creencias erréneas sobre la probabilidad. Una de ellas es
la que se conoce en la literatura especializada como “sesgo de equiprobabilidad” (Lecoutre 1992;
Cardenozo et al., 2017), que se caracteriza por asumir que en cualquier experimento aleatorio,
todos los sucesos asociados con él tienen la misma probabilidad de ocurrir.

Comentarios

Para profundizar en este tema puedes visitar las siguientes referencias en espanol:

o https://www.aiem.es/index.php/aiem/article/view/185

o https://lwww.researchgate.net/publication/282281111 Influencia de la Edad y Rendimient
o_Matematico Sobre el Sesgo de Equiprobabilidad Influence of Age and Mathematical
Achievement_on_Equiprobability Bias_p 99-118

Para referencias en otros idiomas, puedes visitar:

® https://www.researchgate.net/profile/Marie-Paule Lecoutre/publication/226075396 Codgnitive
models_and_problem_spaces_in_purely random_situations/links/540358160cf2c48563b02
c73/Coanitive-models-and-problem-spaces-in-purely-random-situations.pdf

Ubicacion: Moédulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: Sesgo de equiprobabilidad
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20. Manifestaciones del sesgo de equiprobabilidad

Una de las intuiciones que originan el sesgo de equiprobabilidad consiste en asociar
indebidamente la nocion de aleatoriedad con la de equiprobabilidad (Batanero, 2009). Esto es,
asumir que la equiprobabilidad es una caracteristica inherente a todo fendmeno aleatorio.

Esto se manifiesta en argumentos del tipo “Da lo mismo, es el azar a fin de cuentas” o “Aunque la
bolsa tenga mas bolitas rojas que negras, es la suerte la que decide la que saldra”.

Comentarios

e E| sesgo de equiprobabilidad dificulta la comprension de los fendmenos aleatorios, asi como
también la cuantificacion de la probabilidad. Si esta idea persiste, entonces puede impedir el
avance de los estudiantes en el aprendizaje en otros ambitos de la probabilidad. Por lo tanto,
es importante abordar y corregir esta creencia en el aula.

Para profundizar en este tema puedes visitar:

¢ https://www.researchgate.net/publication/282281111 Influencia de la Edad y Rendimient
o_Matematico _Sobre el Sesgo de Equiprobabilidad Influence of Age and Mathematical
Achievement_on_Equiprobability Bias_p 99-118
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Taller: Nociones de la probabilidad
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21. Sesgo de equiprobabilidad en el aula

Una de las causas que podrian provocar que los estudiantes no sean conscientes del sesgo de
equiprobabilidad, tiene relacion con la limitada exposicién a situaciones aleatorias diversas que les
ayudarian a contrastar y corregir sus ideas erréneas. Esto a diferencia de lo que ocurre con otras
areas de la matematica, como la Geometria o la Aritmética, en las que existen experiencias
cotidianas que ayudan a desarrollar intuiciones correctas sobre los conceptos matematicos. En
cambio, en probabilidad, el sesgo de equiprobabilidad se manifiesta desde que se inicia el estudio
de esta area.

Si las experiencias que tienen en la escolaridad se relacionan exclusivamente con experimentos
aleatorios en los que se obtienen resultados equiprobables (lanzamiento de una moneda o de un
dado), se refuerza la idea erronea de que lo equiprobable es inherente a lo aleatorio.

Sumado a lo anterior, la ensefianza de la regla de Laplace explicada como una “receta” (nUmero
de casos favorables dividido por nimero de casos posibles), no enfatiza la necesidad de evaluar
si el espacio muestral utilizado es equiprobable, o que constituye un obstaculo para el analisis de
los estudiantes respecto de sucesos no equiprobables.

Ubicacion: Modulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: Sesgo de equiprobabilidad
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22. Orientaciones para trabajar el sesgo de equiprobabilidad en el aula

Abordar y superar creencias sobre la probabilidad, en particular la del sesgo de equiprobabilidad,
requiere la eleccion de tareas matematicas adecuadas y de una gestion eficaz. Una posible
secuencia didactica para trabajar el sesgo de equiprobabilidad es la siguiente:

-
1° Seleccionar una tarea matematica que permita hacer explicitas las distintas ideas de

los estudiantes para reconocer los errores que se deben abordar.

2° Indagar en el pensamiento de los estudiantes para identificar las ideas erréneas y sus
posibles causas.

3° Asegurarse de que los estudiantes con ideas erradas cuestionen su comprension sobre
el concepto a partir del contraste con otras ideas.

4° Proporcionar un medio de experimentacioén, por ejemplo, una simulacién, que permita a
los estudiantes reconocer que sus ideas son erroneas, para avanzar hacia una

comprension correcta.
G J

Ubicacion: Modulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: Sesgo de equiprobabilidad
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23. Reflexion sobre la practica docente

Reflexionar sobre la practica docente es un aspecto clave para fortalecer la ensefianza. Para ello,
puede ser util descomponer las practicas en acciones pedagdgicas especificas, que puedan ser
analizadas y trabajadas de manera intencionada. A continuacién destacamos algunas acciones
que son relevantes para el aprendizaje matematico:

Usar evidencias de aprendizaje: Para tomar decisiones pedagodgicas acertadas, el profesor
necesita obtener evidencias del aprendizaje que estan alcanzando sus estudiantes, de modo de
adecuar su enfoque de ensefianza, en caso de ser necesario.

Seleccionar tareas matematicas pertinentes: La eleccion de la tarea es crucial para lograr los
propésitos de aprendizaje. Tareas de alta demanda cognitiva basadas en resolucion de
problemas, ofrecen a los estudiantes mayores oportunidades para involucrarse en razonamientos
matematicos significativos.

Utilizar respuestas de manera estratégica: Hay respuestas de los estudiantes que revelan
comprensiones sobre el contenido que son fundamentales abordar en la enseianza. El profesor
debe ser capaz de reconocer y utilizar de manera estratégica este tipo de respuestas para generar
instancias de aprendizaje significativas.

No enfocar la discusién en las respuestas correctas: Es usual que las interacciones que se
dan en el aula de matematica estén centradas solo en obtener y validar las respuestas correctas,
omitiendo la exploracion de respuestas incorrectas o de estrategias alternativas, que pueden
generar instancias de discusion y aprendizaje entre los estudiantes.

Ubicacion: Modulo 1

Taller: Nociones de la probabilidad
Actividad: El juego de los dardos

MATERIAL PEDAGOGICO COMPLEMENTARIO APUNTES




